Bu bolimde bolme islemi, bolen - kalan iliskisi ve bélinebilme
kurallarini inceleyecegiz.

Bolme
Bollinen <— a b —> Bolen 56 9
- c —Bolim  =>*[ 6
2

Kalan <— k
Saglama:56=9.6+2

Boliinen = Bolen . Bolum + Kalan,
Sembolle gosterelim.
a, b, c ve k dogal sayilar olmak tizere,

a=b.c+k burada 0<k<b , b>0 di.

4 k=0ise, asayisi b sayisina tam bélundr. Bu bdélinmeye ka-
lansiz boltinme denir.

4 Kalan boélimden kiicik ise, bolen ile bolim yer degistirebilir.
Bu durumda béliinen ile kalan degismez.

Yani a b isleminde k<cise, a c  olur
_ c - b

k k

Ornegin, 56 | 9 2<6 oldugundan, 56 | 6

6 = 9

2 2

yazilabilir.

4 Her tam sayi kendisine ve 1'e tam bolundir.
a, b'ye ve b de c'ye boliiniiyorsa, a, c'ye boltndr.
a, b'ye bolinlyorsa a.t sayisida b.t ye bolunir.

x vey, z'ye bollnuyorsa, a.x+ b .y ifadesi de z'ye béltindr.

* & & o

X, y'ye boluntliyor ve y de x'e boluinliyorsa x ==y dir.

Ornek - 1
1319 13
i
k

Yukaridaki bélme islemine gére, b + k kactir?

A)16 B)17 C) 101 D) 106 E) 107

DO DD YAYINLARI

BOLME - BOLUNEBILME KURALLARI

Video-5 Video-6
Coziim:

1319 | 13
L 101

0019

_ 13

6
b=101 ve k=6 olur.
b+ k=107 bulunur. Cevap: E

Soru-1

n bir dogal sayi,

A 1
- 19

2n+1

olduguna gore, A'nin en biiyiik degeri kactir?

A) 208 B) 209 0212 D) 218 E) 226

Cozum

Ornek - 2

a, b ve c dogal sayilar olmak tzere,
a b b C
B el
3 2
olduguna gore, a'nin c cinsinden degeri asagidakilerden
hangisidir?
A) 6C+2 B)6Cc+5 C)10c+3
D)30c+3 E)30c+13
Coziim:
a=5b+3 ve b=6c+2 olur.
b degerini a = 5b + 3 ifadesinde yerine yazalim.
a=5.(6c+2)+3
a=30c+10+3=30c+ 13 bulunur.

Cevap: E
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Bolme - Boliinebilme Kurallari

Bolen — Kalan iliskisi
A, B, x, m, n,r, k dogal sayilar olmak tizere,

A'nin x ile boliminden kalan m, B'nin x ile béliminden kalan
nolsun.

— A+ B'nin xile boliminden kalan m + n,
» A - B'nin x ile bolumiinden kalan m - n,
— A.B'nin xile bélimiinden kalanm . n,
— k. A'nin x ile béliuminden kalan k. m,
— A"nin x ile bélimiinden kalan m" dir.

Burada m+n, m-n, m.n, k.m ve m' x'ten biiyiik ise, bu
ifadeler x'e tekrar bollnerek kalan bulunur.

6rnek - 3 N
a, b € N olmak lizere
a'nin 10 ile béliimiinden kalan 2 ve b'nin 15 ile boliimin-

den kalan 3 olduguna gore, a + b'nin 5 ile béliimiinden
kalan kactir?

A)0 B)1 Q)2 D)3 E)4
Cozim:

a=10.m+2

b=15.n+3

a+b=10m+2+15n+3

=10m+15n+5

5.2m+3n+1) bulunur.
Yani 5'in kati oldugundan tam béliindr. Kalan = 0 olur.
Cevap: A

Soru-2 |

A sayisi 7 ile bolinduglinde kalan 5, B sayisi 7 ile bolindi-
glinde kalan 6 olmaktadir.

Buna gore, A2+ A.B-B? ifadesinin 7 ile béliimiinden
kalan kactir?

A) 2 B)3 Q4 D)5 £)6

Coziim

Boliinebilme Kurallari

¢ 2ile Béliinebilme (2")

Birler basamadi cift olan sayilar 2 ile tam boltndr. Yani cift sayi-
lar 2 ile tam bolundr. Tek sayilarin 2 ile bolimiinden kalan 1 dir.

Ornegin, lic basamakli 32a sayisi 2 ile tam béliiniiyorsa a sayis
cift olmalidir. a={0, 2, 4, 6, 8} olmak Uizere 5 farkli deger alabilir.

¢ 3ile Boliinebilme

Bir sayinin rakamlari toplami 3'in kati ise sayi1 3 ile tam bolundr.
Bir sayinin 3'e bolimiinden kalan ise rakamlari toplaminin 3'e
bolumiinden kalandir.

Ornegin, 345 sayisinin rakamlari toplami 3+4+5=12
12 sayisi 3'lin tam kati oldugundan 345 sayisi 3'e tam boltindr.

¢ 4ile Boliinebilme (22)

Bir sayinin son iki basamagi 4'Un kati ise sayi 4 ile tam boltndr.
Sayinin son iki basamadi 00 ise say1 4'e tam boltndr.

Ornegin, 532 sayisinda 32 sayisi 4'lin kati oldugundan sayi 4'e
tam boltndar.

4 5ile Boliinebilme
Bir sayinin birler basamadi 0 veya 5 ise say1 5 ile tam bolunir.

Ornegin, abc sayisi 5'e tam béliiniiyorsa ¢ rakami 0 veya 5'tir.

¢ 6ile Boliinebilme

Bir sayi hem 2 hem de 3 ile tam boliinlyorsa bu sayi 6'ya tam
bollnr. (Birler basamadi ¢ift ve rakamlari toplami 3'tin kati ol-
mall.)

¢ 8ile Boliinebilme (23)

Bir sayinin son U¢ basamagi 8'in kati ise sayi 8'e tam bolundir.
Sayinin son (i¢ basamagi 000 ise sayi 8'e tam baollnr.

¢ 9ile Boliinebilme
Bir sayinin rakamlar toplami 9'un kati ise say1 9'a tam bolundr.
Ornegin, 52173 sayisi 9 ile tam boliinir. ¢linkd,

5+2+1+7+3=18dir

¢ 10ile Boliinebilme

Bir sayinin birler basamadi 0 ise sayi 10'a tam bdélinr. Sayinin
birler basamagindaki rakam 10 ile bolimiinden kalandir.

Ornegin, abc0 sayisi 10'a tam balindir.

abc sayisinin 10 ile bolimiinden kalan 7 ise, c¢=7 dir.

¢ 11 ile Boliinebilme

Sayinin birler basamagindan baslayarak T (tek) ve C (cift) yazila-
rak sola dogru gidilir. T ile isaretlenmis basamaklar toplamiile C
ile isaretlenmis basamaklar toplaminin farki 0 veya 11'in kati ise
sayl 11 ile tam boltndar.

Analitik Matematik



Ornegin,

TCTCTCTCT
935761541 =(9+54+6+5+1)-3+7+1+4)=11

Sayimiz 11'e tam bolundr.
Ya da sayinin rakamlar birler basamagindan baglanarak
+, -, +, -, ... isaretlenerek toplanir. Toplam 0 veya 11'in kati ise

sayl 11'e tam bolindr.

Ornek - 4 1

Dort basamakli 3a4b sayisi 3 ve 5 ile kalansiz bollnebilen
bir sayidir.

Buna gore, a'nin alabilecegi kag farkh deger vardir?

A)3 B)5 Q7 D)8 E)9
Coziim:

Sayimiz 3 ve 5 ile kalansiz béliintyor.

5 ile kalansiz bolindtgiinden, birler basamadi

b=0 veya b=5 olur.

3ile tam bolindiginden rakamlar toplami 3'tin kati olma-
.

Yani

b =0iken 3+a+4+0=7+a
burada a=2,58 olur

b =5iken 3+a+4+5=12+a
burada a=0,3,69 olur.

Buna gore, a sayisi 7 farkl deger alabilir.

Cevap: C

Soru-3 I —

82a4 sayisi 4'e tam bolintyor.
Buna gore, a'nin alabilecegi en biiyiik deger kactir?
A)O B) 2 04 D)6 E)8

Cozlim

DO D@ YAYINLARI
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Ornek - 5 1

Birbirinden farkl iki basamakli ti¢ dogal sayinin toplami
Adr.

Buna gore, 5'e tam boliinebilen kag farkli A dogal sayisi
vardir?

A) 52 B) 64 Q)74 D) 82 E) 94
Coziim:

Birbirinden farkli iki basamakli Gi¢ dogal sayinin toplami

enaz 10+11+12=33

en cok 97 + 98 + 99 =294 tir.

33 ile 294 arasinda 5'in kati olan sayilari bulmalyiz.

35,40, 45, ...,290

290 —35

Terim sayisi = +1=51+1=52

Cevap: A

Orrn ek - 61—

Birbirinden farkl iki basamakli li¢ dogal sayinin toplami
T'dir.

Buna gore, 5 ile kalansiz boliinebilen kag T sayisi vardir?

A) 52 B) 102 C) 265 D) 290 E) 294
Coziim:

Birbirinden farkli iki basamakli ti¢ dogal sayinin toplami,

enaz 10+11+12=33

en cok 99 + 98 + 97 = 294'tlir.

T'nin alabilecegi degerler kiimesi

T=1{35,40, 45, ..., 290} olur.

290-35 +1 =52 tane terim vardr.

Cevap: A

Aralarinda asal carpanlarindan her birine tam bélinen sayi,
bu carpanlarin ¢carpimina da tam boltndr.

4 2 ve 3ile tam boliinen sayi 6 ile tam boltnur.

4 3ve4iletam boliinen say1 12 ile tam bélundar.
¢ 3ve5iletam bdliinen sayi 15 ile tam béllnr.
¢ 4ve9ile tam boliinen sayi 36 ile tam bolundr.

4 5ve9ile tam boliinen sayi 45 ile tam bolunar.




Y Bosime - Bolinebilme Kurallari

Ornek - 71—

Yedi basamakli 765432a dogal sayisi 18 ile tam béliine-
bildigine gore, a kactir?

A)O B) 1 Q3 D)6 E)9
Cozim:
Bir dogal say1 18 ile tam béliinliyorsa 2 ve 9 ile tam béltindr.

Yani birler basamadi cift ve rakamlar toplami 9'un kati ol-
malidr.

7+6+5+4+3+2+a=9.k
27+a=9.k ise a=0 veya a=9 olabilir.
Fakat birler basamadi cift olmasi gerektiginden a = 0 olur.

Cevap: A

Soru-4 I ——

Dort basamakli 4a7b sayisi 6 ile tam boéliinebildigine
gore, a+b en cok kactir?

A)18 B) 17 Q16 D) 15 £)14

Coziim

Soru-5 I

Bir A sayisi 3'e boliindugilinde boltim B kalan 2 ve B sayisi
5'e boliindiuglnde ise bolim C kalan 4 olmaktadir.

Buna gore, A dogal sayisi 15'e boliindiigiinde kalan kag
olur?

A)O B)3 Q7 D)12 E)14

Coziim

Soru-6 @ |
Dort basamakli 3A4B dogal sayisi 36 ile tam bolunuyor.

Buna gore, A + B en ¢ok kag olur?
A) 4 B) 6 amn D)12 E)15

Coziim

Orneek - S 1
6 basamakli 7a345b sayisi 44 ile tam boélunebildigine
gore, a - b farki en az kagtir?

A)-3 B) -2 Q-1 D)1 E)12

Coziim:
Bu say1 4 ve 11 ile tam bolindr. O halde, 5b iki basamakli
sayisi 4 ile tam boliineceginden 52 veya 56 olabilir.
Sayl 7a3452 veya 7a3456 olmaldir.
11 ile boltinebilme kuralindan,
7a3452 = (2+4+a) - (7+3+5)=11.k

—+—+—+
a-9=11.k = a=9olur.

a-b=9-2=7 bulunur.
7a3456 = (a+4+6) - (7+3+5)=11.k

—t—t—+
a-5=11.k = a=5 olur.

Buradan a-b=5-6=-1 bulunur.

Cevap: C

Soru-7 T

Dort basamakli 3x5y dogal sayisi 15 ile bolindigiinde ka-
lan 4 oluyor.

Buna gore, x'in alabilecegi degerlerin toplami kactir?
A) 23 B) 25 Q)26 D) 27 )28

Coziim

Analitik Matematik -
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Soru-8 |

234ab sayisi 45'e tam boltnuyor.

Buna gore, a + b'nin alabilecegi en biiyiik deger kactir?

A)3 B)6 Q9 D)12 £)18

Cozim

O rrnee k - O 1

Hic biri digerinin 5 kati olmayan 125'ten kiicuk ka¢ pozi-
tif tam sayi vardir?

A) 98 B) 99 C) 100 D) 101 £) 102
Cozim:
l.yol

125'ten kiglik tim pozitif tam sayilari 5'erli gruplara ayi-
ralim.

1,2,3,4,5
6,7,8,9,10
11,12,13,14,15

116,117,118,119,120
121,122,123,124

125
< = 25 tane boyle grubumuz vardir.

Her grupta 5'e tam boliinmeyen 4 sayi vardir.
4 .25 =100 sayi bulunur.

Il yol

124 sayidan 5'in kati olan 24 sayi ¢ikarirsak,
124-24=100 bulunur.

Cevap: C

DO D@ YAYINLARI

O rn ek - 10
Murat, Ali, Can ve Canan; internet Gizerinden "Puana dayal"
bir oyun oynuyorlar.

Bu oyunda,

« Tum kazanilan puanlar tam sayidr.

« Ik turu; puani 2 ile tam béliinen kisi

« Ikinci turu; puani 3 ile tam béliinen kisi

« Uciincii turu; puani 5 ile tam béliinen kisi kazanacaktir.
« Her tur bittiginde kazanilan puanlar sifirlanmaktadir.
Dort arkadasin birlikte basladigi oyunda; ikinci tura gecen

kisiler Ali, Can ve Murat G¢linci tura gegen kisiler ise Murat
ve Ali'dir.
Oyunu kazanan Murat olduguna gore, Canan'in ilk tur-
daki, Can'in ikinci turdaki ve Ali'nin tiglincii turdaki pu-
anlarinin boliimlerden kalanlarinin toplami en fazla kag
olabilir?

A1 B)3 a5 D)6 £)7

Coziim:
Bir sayinin kalani; en fazla béleninden az olacaktir. Puanlar
tamsayi oldugundan;
Canan ilk turda elendiginden kalan en fazla 1
Can ikinci turda elendiginden kalan en fazla 2
Ali Gglinci turda elendiginden kalan en fazla 4 olabilir.

Toplamlariise: 1+ 2 +4 =7 dir. Cevap E

Orrne Kk - 1 1 |

Yanda her bir ayriti 1 br olan
birim  kiplerden yapilmig
1000 br? Itk bir kiip bulun-
maktadir.

Bu kiip 10 esit hacimli par-
caya boliinirse, bdliinen
parcalardan birinde kag
adet birim kiip bulunur?

A) 50 B) 100 C)25 D) 60 E) 101
Coziim:
kictk kiiptn hacmi

1000
—o = 100 br3 olmasi gerekir.

Birim kiipler 1 br? oldugundan kiiciik kiiplerde
100 br?
1br3

=100 adet birim kip bulunur.
Cevap B




Y Boime - Bolinebilme Kurallari

Soru-9

Ali, Murat ve Mert bir oyun oynamak icin toplanmiglardir.

Oyunun kurallary;

-

Herkes aklindan iki basamakli bir dogal say1 belirle-
melidir.

Herkes belirledigi sayly1 dnce 9'a bdlmelidir. Daha
sonra kalan sayilari; herkes 5'e bélmelidir. Son alarak;
herkes kalan sayiyi 2'ye bélmelidir.

Kalan sayilar bir karta yazilmalidir. Kartta; sifir hari¢ en
kiclk tam sayiya sahip olan kisi oyunu kazanacaktir.

Oyunu kazanan Murat olduguna goére; Murat'in belirle-
digi sayi asagidakilerden hangisi olabilir?

A) 35

Coziim

B) 27 014 D) 16 E)4

Soru="10 |

Ali, Murat ve Mert "Akildan sayr tutma" oyunu oynamak
icin; herbiri aklindan iki basamakli dogal sayi tutuyor.

« Her biri 1 den 9'a kadar (1 ve 9 dahil) numaralandiriimis
kartlardan herhangi birini aliyor.

o Oyunun kural::
I. Ali kartindaki rakami sdyleyecek ve herkes tuttugu

saylyl bu rakama bélecek ve kalan sayiyi aklinda tuta-
cak

. Murat kartindaki rakami soyleyecek, herkes aklinda
tuttugu son kalan sayiy1 bu rakama bélecek ve kalan
sayty1 aklinda tutacak.

Mert kartindaki rakami sdyleyecek, herkes aklinda
tuttugu son kalan sayiy1 bu rakama bolecek ve kalan
sayilar birer karta yazacaktir.

« Kartta en ¢cok kimin kalani varsa ve kalani sifir olan kimse
oyundan ¢ikacak; sifir hari¢ en kiiciik kalan degerine sa-
hip olan oyunu kazanacaktir.

Buna gore; Ali, Murat ve Mert'in sectigi kartlardaki ra-
kamlar 9, 5 ve 2 olduguna gore ayrica oyunu kazanan
Murat olduguna gore, Murat'in tuttugu iki basamakh
sayl asagidakilerden hangisidir?

A) 35 B) 41 Q)27 D) 16 E)14

Coziim

Analitik Matematik -
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Kavrama Pekistirme Giglendirme
1. iki dogal sayidan biri digerine bélindugiin-
de, bélum 12, kalan 3 oluyor.

Bu bolme isleminde, bélen 5 ise béliinen
sayl kagtir?

Yukaridaki bélme isleminde a ve b birer
dogal sayidir.

Buna gore, a'nin alabilecegi en biiyiik de-
ger kag olur?

3. 1980 sayisinin 3 ile bolumunden kalan x ve
2010 sayisinin 3 ile bélimanden kalan y'dir.

Buna gore, x + y toplami kacgtir?

A) 0 B) 1 C)2 D)3 E) 4

4. a sayisinin 10 ile bélimanden kalan 4'tdr.

Buna gére, a® sayisinin 5 ile bélimiinden
kalan kactir?

A0 B) 2 C) 4 D)6 E)8

DO D@ YAYINLARI

BOLME - BOLUNEBILME KURALLARI

1. A, B ve C birer dogal sayi olmak Uzere,

A 5 A B-3
_ B _ 5
2 C

Yukaridaki bélme islemlerine gére, C kag-
tir?
A7 B) 8 C)9

D) 11 E) 17

2. Ug basamakli ABC sayisl, iki basamakli AB
sayisina bélundigiinde, kalan béliimden 4
eksik olduguna goére, C rakami kagtir?

A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)8

3. x dog@al sayisi 9 ile tam bollinebilmektedir.
Buna gore, asagidakilerden hangisi 9 ile
béliindiigiinde 2 kalanini verir?

A) 9x -2 B) 3x-6 C)ax-7

D) 4x + 3 E)7x-4

4. 120 + 138!

sayisi agagidakilerden hangisine tam bé-

linemez?

TEST I

1. m* sayisinin 5 ile bolimanden kalan 3'tdr.

Buna gére, 2m* + 3m® + m'2 sayisinin 5
ile bolimiinden kalan kagtir?

A) 0 B) 1 C)2 D)3 E) 4

2. x sayisinin 7 ile bolimunden elde edilen bo-
1im y, kalan 5'tir. y sayisinin 4 ile bélimin-
den elde edilen boluim z, kalan 3'tdr.

Buna gore, x sayisinin 14 ile béliiminden
elde edilen boliim ile kalanin toplami asa-
gidakilerden hangisi olur?

A)z+ 13 B)z+ 12 C)2z+1

D)2z + 13 E) 2z + 12

3. Ug basamakh A7A sayisinin 45 ile bélii-
munden kalan 12 olduguna gore, A kagtir?

A)5 B) 6 )7 D)8 E)9

4. x ve y dogal sayilari igin

e y | 12
= m n

2 5

olduguna gore, x . y ¢carpiminin 6'ya bolii-
miinden kalan kactir?

A) 0 B) 1 C)2 D)3 E) 4




m Bolme - Boliinebilme Kurallari

5. Alti basamakli abcabc dogal sayisi asagi-
dakilerden hangisi ile daima tam béliine-
bilir?

A) 1 B)10O0 C)9 D)6 E)2

6. Rakamlan birbirinden farkh 12 ile béliine-

bilen li¢ basamakli en blyiik sayinin ra-
kamlan toplami kactir?

7. 109 ve 91 sayilarinin bir a dogal sayisina bo-
linmesiyle elde edilen kalanlar birbirine esit
olmaktadir.

Buna goére, a'nin alabilecegi degerler top-
lami kactir?

8. 12 kg hik kutularda bulunan gekerin toplam
agirhg doért basamakli 2A3B sayisi oldu-
guna gore bu seker en az ka¢ kutudur?

A)178 B)182 C)186 D) 193 E) 204

1D2B3A4CS5A6ET7ETESA

Kavr-ama @Pekigtirme Gt'.'lglendir'me TEST

5. Bes basamakli x432y sayisi 45 ile tam bd-

linebildigine gore, x'in alabilecegi deger-
lerin toplami kagtir?

6. Uc basamakli ab6 dogal sayisi 12 ile tam bo-

ltnebilmektedir.

a < b olduguna gore, bu sartlara uyan kag
farkli ab6 sayisi yazilabilir?

A) 4 B) 5 C)6 D)7 E) 8

1. Ardigik g cift sayinin toplami,

I. 2'ye tam bolundr.

Il. 3'e tam bolundr.

Ill. 4'e tam bolUndr.

IV. 5'e tam bolundr.

V. 6'ya tam béltnur.

ifadelerinden hangileri daima dogrudur?

A) Yalniz lll B) lllve IV C) lllveV

D)1, lve IV E)l,llveV

8. Bir seyyar satici 30 guin olan bir ayin asal sa-

yI olan guinlerinde dinleniyor, diger glinlerde
calisiyor.

Bu seyyar satici 9 giin dinlendigine gore
en ¢ok kag giin galigmigtir?

1 E2D3C4C5EG®G6C7ESZ BA

5. 5A7B dort basamakli bir dodal sayi olmak

5A7B - 19

Uzere, ifadesi bir tam sayi oldu-

duna gore,
A'nin alabilecegi farkh degerlerin topla-
mi kactir?

6. 1'dan 9'a kadar olan rakamlar degerleri ade-

dince yan yana yaziliyor.

(1 tane 1, 2 tane 2, 3 tane 3,...,9tane 9
yan yana yaziliyor.)

122333444...9999 sayisi elde ediliyor.
Bu sayinin 9 ile béliimiinden kalan kactir?

A) O B) 1 C)2 D)3 E)6

7. Birbirinden farkli olan ve

A+ B =C+ D =E + F esitligini saglayan
A, B, C, D, E ve F rakamlarini kullanarak 6 ba-
samakll ABCDEF sayilari (537126 ve 274563
gibi) olusturuluyor.

Buna gore, 9'a tam boéliinebilen ABCDEF
sayisi en kiigiik degerini aldiginda E kag
olur?

A) 0 B) 2 C)3 D) 4 E)6

8. Bes basamakli a23bc sayisi 60 ile tam bolu-

nayor.

Buna gére, a + b + ¢ toplami en ¢ok kactir?

A)18 B)17 C)16 D)15 E)14

1A2D3C4ES5BG6E7BS8C
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